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On pose, pour tout réel 𝑥,

𝑓(𝑥) =
1

∫
0

e−𝑥𝑡
√

𝑡
d𝑡

et

∀𝑛 ∈ ℕ, 𝑢𝑛 = 𝑓(𝑛)

1. Montrer que la suite (𝑢𝑛)
𝑛∈ℕ

converge.

2. Déterminer sa limite et la nature de la série ∑
𝑛⩾0

𝑢𝑛.

3. Montrer que

∀𝑛 ∈ ℕ, 𝑢𝑛 = 2
+∞

∑
𝑘=0

(−1)𝑘𝑛𝑘

𝑘!(2𝑘 + 1)
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